
Íåò, íå ìîãóò. Ïîêàæåì, ÷òî äèàãîíàëè CA1 è DB1 òîæå áóäóò ïåðåñåêàòüñÿ. Äëÿ ýòîãî äîñòà-

òî÷íî ïîêàçàòü, ÷òî DA1 è CB1 ëåæàò â îäíîé ïëîñêîñòè.

Óïðîñòèì çàäà÷ó, ñâåäÿ çàäà÷ó äëÿ ïðîèçâîëüíîãî ìíîãîãðàííèêà ê àíàëîãè÷íîé çàäà÷å äëÿ

ìíîãîãðàííèêà ñïåöèàëüíîãî, áîëåå ïðîñòîãî âèäà.

Âî-ïåðâûõ, ñ ïîìîùüþ íåâûðîæäåííîãî ëèíåéíîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ èñõîäíûé ìíîãîãðàííèê

ìîæíî ïåðåâåñòè â ìíîãðàííèê ÃB̃C̃D̃Ã1B̃1C̃1D̃1, â êîòîðîì ïëîñêîñòè ãðàíåé ÃB̃C̃D̃, ÃÃ1B̃B̃1 è

ÃÃ1D̃D̃1 ïîïàðíî ïåðïåíäèêóëÿðíû. Ñâîéñòâî ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé èíâàðèàíòíî îòíîñèòåëü-

íî òàêîãî ïðåîáðàçîâàíèÿ. Òàêèì îáðàçîì, íå òåðÿÿ îáùíîñòè, ìîæíî ñ÷èòàòü ÷òî ãðàíè ABCD,
AA1BB1, AA1DD1 èñõîäíîãî ìíîãîãðàííèêà ïðèíàäëåæàò ïîïàðíî ïåðïåíäèêóëÿðíûì ïëîñêî-

ñòÿì.

Âî-âòîðûõ, èçìåíåíèå äëèí ðåáåð D1C1, A1B1, DC ïðè îñòàþùèõñÿ íåïîäâèæíûìè òî÷êàìè

D1, A1, D ñâîéñòâî ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé òàêæå ñîõðàíÿåò. Ïîýòîìó, íå òåðÿÿ îáùíîñòè, ìîæíî

ñ÷èòàòü, ÷òî ïëîñêîñòè ãðàíåé AA1DD1 è CC1BB1 ïàðàëëåëüíû.

Ïîêàæåì, ÷òî DA1 è CB1 ïàðàëëåëüíû.

Ðàññìîòðèì ïðîåêöèè âåðøèí C, C1, B, B1 íà ïëîñêîñòü ãðàíè AA1DD1. Ïðîåêöèÿ B ñîâïàäàåò

ñ òî÷êîé A. Ïðîåêöèè C, C1, B1 îáîçíà÷èì C̄, C̄1, B̄1 ñîîòâåòñòâåííî. Òàê êàê òî÷êè A, B, C1, D1

ëåæàò â îäíîé ïëîñêîñòè, òî èõ ïðîåêöèè ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé.
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Èç ïàðàëëåëüíîñòè ãðàíåé AA1DD1 è CC1BB1 âûòåêàåò, ÷òî C̄C̄1 ‖ DD1 è C̄1B̄1 ‖ D1A1.

Îòêóäà C̄B̄1 ‖ DA1. Ñëåäîâàòåëüíî, CB1 ‖ DA1, è, â ÷àñòíîñòè, ëåæàò â îäíîé ïëîñêîñòè. Îòêóäà

âûòåêàåò, ÷òî CA1 è DB1 ïåðåñåêàþòñÿ.

2


